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問 14-2 a ∈ Rについて, (a,+∞)はRの開集合であることを示せ.

証明
(a,+∞)内の任意の点が(a,+∞)の内点であることを示す.

∀x ∈ (a,+∞)をとる.

区間の定義より, x > aである.

ここで, εx := |x−a|
2
とするとεx = x−a

2
> 0(∵ x > a)

このとき

B(x; εx) = (x− εx, x+ εx)

= (
x+ a

2
,
3x− a

2
)

上記のxのεx近傍について,
x+a
2

− a = x−a
2

> 0より
x+a
2

> a

また,
3x−a
2

< +∞
なので, B(x; εx) ⊂ (a,+∞)を満たしている.
従って、(a,+∞)はR上の開集合.(証明終)
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