
𝑝𝑜𝑟𝑝.ℝ の上に有界な部分集合 X の上限𝑠は Xの上界全体の集合 A の集積点。 

𝑝𝑓. 

∀𝜀 > 0 をとると、 

|𝑠 − (𝑠 +
1

2
𝜀)| =

1

2
𝜀 < 𝜀より、 

𝑠 +
1

2
𝜀 ∈ 𝐵(𝑠; 𝜀) 

また、𝑠は X の上限だから、 

∀𝑥 ∈ 𝑋, 𝑥 ≤ 𝑠 < 𝑠 +
1

2
𝜀 

よって、𝑠 +
1

2
𝜀 ∈ A であり、𝑠 +

1

2
𝜀 ≠ 𝑠 

以上より、𝑠 +
1

2
𝜀 ∈ 𝐵(𝑠; 𝜀) ∩ (A − {𝑠}) 

即ち、∀𝜀 > 0,𝐵(𝑠; 𝜀) ∩ A ≠ ∅ 

即ち、𝑠は A の集積点である。■ 


